
  

  

 

  

 

LINGKARAN  
 
 
 

(Rumus)  
 

PERSAMAAN LINGKARAN  

Pusat (0,0)  Pusat (a,b)  Pusat   

   

   

 
 

POSISI TITIK TERHADAP LINGKARAN  

 
Pusat (0,0)  Pusat (a,b)  Umum   

(x 1 , y 1) pada lingkaran  x1
2 + y 1

2 = r 2 (x 1 -  a) 2 + (y 1 -  b) 2 = r 2 
 

(x 1 , y 1) di luar lingkaran  x1
2 + y 1

2 > r 2 (x 1 -  a) 2 + (y 1 -  b) 2 >  r2 
 

(x 1 , y 1) dalam lingkaran  x1
2 + y 1

2 < r 2 (x 1 -  a) 2 + (y 1 -  b) 2 < r 2 
 

 

Jarak Titik ke Garis  

 

 
 

POSISI GARIS TERHADAP LINGKARAN  

Langkah:  

1.  Ubah persamaan garis menjadi y = mx + n  

2.  Subsitusikan ke persamaan lingkaran  

3.  Hitung nilai Diskriminan (D)  

 

garis memotong lingkaran (2 titik potong) Ą D > 0  

garis menyinggung lingkaran (1 titik potong) Ą D = 0  
garis tidak memiliki sekutu dengan lingkaran  Ą D < 0  

 
 

GARIS SINGGUNG PADA LINGKARAN  
 

Pusat (0,0)  Pusat (a,b)  Umum   

Melalui 1 Titik  

pada Lingkaran    
 

Melalui 1 Titik  

di Luar Lingkaran  
Langkah:  
1.  Gradien garis singgung m. Garis melalui (x 1, y 1), maka persamaan garis: y = m (x ï x1) + y 1 
2.  Subsitusikan y ke persamaan lingkaran hingga didapat persamaan kuadrat gabungan. Lalu hitung nilai D.  
3.  Garis menyinggung, maka D = 0, nilai m dipe roleh. Masukkan nilai m ke y = m (x ï x1) + y 1. 

Gradien Garis 

Diketahui     

(Contoh Soal)  

http://www.aidianet.co.cc/


  

  

 

  

 

 

1.  Tentukan persamaan lingkaran dengan pusat (0,0) dan jari - jari 5! Analisalah kedudukan titik:  P (1,2) , 

Q (3,4) , dan R (2,5) !  

 

Jawab:  
 

 

P (1,2) di dalam lingkaran karena:  
 

 

Q (3,4) pada lingkaran karena:  
 

 

R (2,5) di luar lingkaran karena:  
 

 

 

2.  Tentukan persamaan lingkaran yang berpusat di (0,0) dan melalui titik A ( -3,4)!  

 

Jawab:  
 

 

 

3.  Diketahui titik A (2, -1) dan titik B ( -2,1). Tentukan persamaan lingkaran jika AB merupakan garis 

tengah lingkaran itu!  

 

Jawab:  

 

 

Jari - jari lingkaran:  

 

 

Persamaan lingkaran:  
 

 

 

4.  Sebuah lingkaran berpusat di (0,0) dan menyinggung garis g  3x + 4y ï 15 = 0. Tentukan 

persamaan lingkaran itu!  

 

Jawab:  

Jarak titik ke garis:  

 

 

Persamaan lingkaran:  
 

 

 

5.  Diketahui titik A (2,0) dan B (8,0). Tentukan tempat kedudukan titik P (x,y) yang memenuhi 

hubungan PB = 2 PA!  

 

Jawab:  

Jarak titik P (x,y) ke titik A (2,0):  

 

 

Jarak titik P (x,y) ke titik B (8,0):  
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Sehingga:   

 

 

6.  Tentukan persamaan lingkaran dengan pusat ( -1,2) dan jari - jari 3! Analisalah kedudukan titik - titik 

berikut: P (1,3), Q ( -4,2), dan R (2,4) !  

 

Jawab:  
 

 

P (1,3) di dalam lingkaran karena:  
 

 

Q ( -4,2)  pada lingkaran karena:  
 

 

R(2,4)  di luar lingkaran karena:  
 

 

 

7.  Tentukan persamaan lingkaran dengan pusat di A (3,1) dan melalui titik B (6, -3)!  

 

Jawab:  
 

Sehingga:  
 

 

 

8.  Diketahui titik P (4, -1) dan titik Q ( -2,5). Tentukan persamaan lingkaran jika PQ adalah diameter dari 

lingkaran itu!  

 

Jawab:  

 

 

Jari - jari lingkaran:  

 

Persamaan lingkaran:  
 

 

 

9.  Tentukan persamaan lingkaran dengan pusat (1,3) dan menyinggung sumbu X serta menyinggung 

sumbu Y!  

 

Jawab:  
Lingkaran menyinggung sumbu X Ą r = 3 satuan:  

 

 

Lingkaran menyinggung sumbu Y Ą r = 1 satuan:  

 

 

 

10.  Lingkaran yang berpusat di A ( -1,1) menyinggung garis g  3x + 4y ï 11 = 0. Tentukan persamaan 

lingkaran!  

 

Jawab:  

Jarak titik ke garis:  
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Persamaan lingkaran:  
 

 

 

11.  Tentukan persamaan umum lingkaran jika diketahui pusat ( -3,5) dan jari - jari 6!  

 

Jawab:  
 

 

 

12.  Diketahui bentuk umum persamaan lingkaran sebagai L  x2 + y 2 ï 8x ï 2y + 8 = 0. Tentukan pusat 

dan jari - jari lingkaran!  

 

Jawab:  
Langkah 1 Ą Kelompokkan suku sejenis:  

L  ( x2 ï 8x )  + (y2 ï 2y ) = -8 

 
Langkah 2 Ą Buatlh menjadi kuadrat sempurna:  

(x ï 4) 2 + (y ï 1) 2 = -8 +16 + 1          L  (x ï 4) 2 + (y ï 1) 2 = 9  

 

Pusat lingkaran = (4,1) dan jari - jari = 3  

 

 

13.  Diketahui persamaan lingkaran umum sebagai berikut L   x2 + y 2 ï 4x  +  2y ï 4 = 0. Tentukan pusat 

dan jari - jari!  Analisalah kedudukan titik - titik: A ( 1,1 ), B ( 5, -1), dan C ( 4,2) terhadap lingkaran!  

 

Jawab:  

A = -4,    B = 2,    C = -4 

 

Pusat lingkaran:  

 

Jari - jari lingkaran:  

 

 

A (1, 1) di dalam  lingkaran karena :  

 

 

B (5 ,-1) pada lingkaran karena:  

 

 

C ( 4,2) di luar lingkaran karena:  
 

 

 

14.  Diketahui persamaan lingkaran L  x2 + y 2 + 2x ï 5y ï 21 = 0. Tentukan nilai a di titik P (a,6) jika 

titik P terletak pada lingkaran!  

 

Jawab:  

A = 2,    B = -5,    C = -21  

 

Kedudukan titik:  

http://www.aidianet.co.cc/


  

  

 

  

 

 

 

Maka:  

a = -5 atau a = 3  

 

 

15.  Diketahui garis g  x + y = 1 dan lingkaran L  x2 + y 2 = 4. Tentukan kedudukan garis terhadap 

lingkaran!  

 

Jawab:  
Langkah 1 Ą ubah persamaan garis menjadi:  

 

Langkah 2 Ą subsitusikan persamaan garis ke persamaan lingkaran:  

 

 
Langkah 3 Ą uji nilai Diskriminan:  

 

 

Artinya garis g memotong lingkaran di dua titik berbeda  

 

 

16.  Tentukan koordinat titik potong antara garis g  x ï y ï 4 = 0 dengan lingkaran L  x2 + y 2 ï 8x ï 2y 

+ 12 = 0!  

 

Jawab:  

Langkah 1 Ą ubah persamaan garis:  
 

 
Langkah 2 Ą subsitusikan ke persamaan lingkaran:  

 

 

Maka:  
 

 

Untuk x = 3:  
 

 

Untuk x = 6:  
 

 

 

17.  Tentukan persamaan garis singgung pada lingkaran L  x2 + y 2 = 5 di titik ( -2,1)!  

 

Jawab:  
 

 

 

18.  Tentukan persaman garis singgung pada lingkaran L  (x ï 3) 2 + (y+1) 2 = 25 di titik (7,2) !  

 

Jawab:  
 

 

 

19.  Tentukan persamaan garis singgung pada lingkaran L  x2 + y 2 + 4x ï 6y ï 27 = 0 di titik (4,1)!  

 

Jawab:  
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Maka:  
 

 

 

20.  Tentukan persamaan garis singgung yang dapat ditarik melalui titik ( -1,7) ke L  x2 + y 2 = 25! 

Tentukan pula koordinat titik - titik singgungnya!  

 

Jawab:  
Langkah 1 Ą misal garis singgung mempunyai gradien m:  

 

 
Langkah 2 Ą subsitusikan persaman garis singgung ke persamaan lingkaran:  

 

 

Langkah 3 Ą hitunglah nilai Diskriminan:  

 

 
Syarat garis singgung Ą D = 0:  

 

 
Langkah 4 Ą subsitusikan nilai m ke persaman garis:  

Untuk m = -  ¾:  

 

Untuk m = ɼ/ 3:  

 

 

Langkah 5 Ą menentukan koordinat titik singgung:  

 Untuk  :  

 

 

 

 
 Untuk  :  

 

 

 

 

 

21.  Tentukan persamaan garis singgung lingkaran L  x2 + y 2 = 16 yang:  

a.  Bergradien 3  

b.  Membentuk sudut 60° terhadap sumbu X  

c.  Sejajar garis 3x ï 4y + 10 = 0  

d.  Tegak lurus garis 3x ï 4y + 10 = 0  

 

Jawab:  

a.  m = 3, sehingga:  

 

b.  m = tan 60° =  :  

http://www.aidianet.co.cc/


http://www.aidianet.co.cc/

